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Distribuigoes amostrais e estatisticas suficientes

Exercicio 1. Seja Xi,..., X, uma amostra de varidveis aleatérias independentes e identica-
mente distribuidas, com X; ~ Bernoulli(p). Qual é a distribuicdo de Y = Y"1 | X;?

Exercicio 2. [1, Exercicio 5.3] Sejam Xj, ..., X,, varidveis aleatérias independentes e identi-
camente distribuidas, com fun¢ao de distribuigdo continua F'x e esperanca finita E(X;) = u.
Defina

o {17 Xz Z ,
’ 0, X;<upu.

Determine a distribuicao de Y i ; ;.
Exercicio 3. Leia a Secgao 5.3.1 de [1]. Compreenda as afirmagoes e demonstre o seguinte

resultado. Seja X1, ..., X, uma amostra aleatéria de uma distribuicio N (u,c?), com n > 2 e
o2 > 0. Considere

—_1l¢ 2 1 ¢ 12
X=-> X, S? = > (X - X)%
n < n—1%
=1 =1
Entao:
(a) X e S? sdo independentes.
(b) X ~ N(u,02/n).
(¢) (n—1)8%/0% ~xp_1.
Exercicio 4. [1, Exercicio 6.6] Seja X1,..., X, uma amostra aleatéria de uma populagdo com

distribuigao I'(a, B). Determine uma estatistica suficiente de dimenséao dois para («, 3). Utilize
a parametrizacdo em que « é o pardmetro de forma e 8 é o pardmetro de escala:

xa—le—:p/ﬁ

flx|a,B)= Wl{x>o}, a, > 0.

Exercicio 5. Seja Xi,...,X,, uma amostra aleatéria de uma distribuicdo de Poisson com
média A > 0. Mostre que 7' = Y"1 ; X; é uma estatistica suficiente para .

Exercicio 6. Uma populagao tem dimensdo desconhecida N € {1,2,...}, e os seus elementos
estdo numerados de 1 a V. Selecionam-se n elementos uniformemente ao acaso, com reposigao.
Seja X; o nimero do elemento selecionado na i-ésima extracdo. Determine uma estatistica
suficiente para N.
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